Rozwigzania oraz pytania prosze na maila: Ulanik1968@02.pl . Prosze podawad swoje imie, nazwisko i
klase.

Temat: Zwigzki migdzy funkcjami trygonometrycznymi.

» Zad. (do samodzielnego zrobienia w ramach powtorzenia)
Wiedzac, ze sina = siajest katem ostrym, oblicz cosa, tga i ctga.
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Powinienes otrzymac: cosa = > tga =3 ctga =
» Przypomnij sobie.
Obliczmy wartos$ci funkcji trygonometrycznych katow ostrych dla narysowanego trojkata
prostokatnego.
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Zauwaz:
sino, = cosfP, cosa=sinf, tga=ctgB, ctgo=tgp.

Wiemy, ze w trojkacie prostokatnym: o + p = 90°, a wiec:
(*) sina = cos(90° — a) i cosa, = sin(90° — a).

Np. sin30°=cos(90° - 30°)=c0s60°=>, czyli sin30°= cos60°== (co juz wiesz z matej tabelki).

sin60°= cos(90° - 600)2005300:? czyli sin60°= cos30°:§ (co juz wiesz z matej tabelki).

Np. sin20°=0,3420 (tabela str. 388, podr.)
Skorzystajmy z (*) i obliczmy: sin20° = cos(90° — 20°) = cos70° = 0,342.
Np. cos47° = sin(90° — 47°) =sin43° = 0,6820.

Zapamigetaj! (wniosek — str. 155, podr.)
sina = cos(90° — a)
cosa = sin(90° — a).

Zapoznaj si¢: przyktad 2/155, podr.

» Dla kata ostrego o w trojkacie prostokatnym zachodza nastepujace rownosci:

1. sinffa+cos?a=1 (tzw. jedynka trygonometryczna)

sina

2. tga=

cosa
cosa

3. ctga =

sina

-1
4. tga - ctga =1, ctgo = s
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Przyktad 1
Wiedzac, ze sina = % 1 a jest katem ostrym, oblicz c0Sa, tga 1 ctga.
Rozwigzanie:

| sposéb (korzystamy z metody poznanej na poprzednich lekcjach i przypomnianej w zadaniu na poczatku
dzisiejszych zajec)

. 3 a . .
sino=-=-,a= 3, ¢ =5 i umieszczamy na rysunku

a=3 c=5

A
Korzystajac z tw. Pitagorasa: 32+ p? =52
b=4
Mozemy wiec obliczy¢: Odp. cosa = g, tga = Z, ctga = %‘

I sposob

Wiemy, ze sina = % Skorzystamy z jedynki trygonometrycznej: (*)1. sin? a + cos? a = 1 i podstawimy za
sina warto$é %: sin? o+ cos? o= 1
(%)2 +cos?o=1
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cosa = |-, wiemy, ze sina>0, cosa>0, tgo>0 1 ctga>0.
4

cosa = -.
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Korzystajac z (*)2. tga = % otrzymujemy:
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Korzystajac z (*)4. ctgo = tgia otrzymujemy: ctgo = g.
4

Odp. cosa = = 1o =7, ctga = -.



Przyktad 2
Wiedzac, ze coso = g i a jest katem ostrym, oblicz Sina, tga i ctga.

| sposob (patrz rys.)

c=3

a
b=2

2 b
cosao===-,h=2,¢c=3.
3 c

Korzystajac z tw. Pitagorasa: a? + 2% = 32

a?=9-4
=5
a=+/5

Z definicji funkcji trygonometrycznych (rysunek):
. _ 5 _5 _2
Odp. sina = T lgu = ctga= == —

IT sposob
Wiemy, ze C0OSa = ; Skorzystamy z jedynki trygonometrycznej: (*)1. sin? a + cos? a = 1 i podstawimy za
sino, warto$é %: sin a +cos? o= 1

sinfac+ (9)2= 1
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Korzystajac z (*)2. tga = % otrzymujemy:
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tga =
Korzystajac z (*)4. ctga = tgia otrzymujemy: ctga = \/2_3 ==

Odp. sina. = g tga= g , Ctga = %ﬁ
Zadania do samodzielnego zrobienia: Zad. 6.3a, b, ¢/159 podr. (prosz¢ wybra¢ sposéb I lub 1)

Zad. 6.4a,b, d/159 podr. (najlepiej | sposobem)






